
Сдать не позднее, чем 11 декабря 2023 г. 9:00

9.10.1 Докажите, что если (x+
√
x2 + 1)(y +

√
y2 + 1) = 1, то x+ y = 0.

9.10.2 Товарный поезд, отправившись из Санкт-Петербурга в x часов y минут, прибыл в Псков в y

часов z минут. Время в пути составило z часов x минут. Найдите все возможные значения x.

9.10.3 Ваня, Денис, Лёша и Миша решили поиграть с числами. Они взяли по положительному числу.
Потом Ваня взял своё число, возвёл его в 4-ую степень и сложил его с квадратом числа Дениса.
Денис тоже возвёл свое число в 4-ую степень и сложил его с квадратом Ваниного числа. Затем
пришёл Лёша, разделил полученное число Вани на его изначальное число, а полученное число
Дениса разделил на изначальное число Дениса. Потом пришёл Миша, взял произведение изна-
чальных чисел Дениса и Вани и сказал, что обратное к этому произведению не меньше суммы
обратных к полученным числам Лёши. Докажите, что Миша оказался прав.

9.10.4 Каждый катет прямоугольного треугольника увеличили на единицу. Могла ли его гипотенуза
увеличиться более, чем на

√
2?

9.10.5 Катя взяла все подряд идущие числа от 1 до k, разбила их на 2 группы, выписала числа в
каком-то порядке в каждой из групп и сказала, что она получила одинаковые числа. Но потом
пришла Настя и сказала, что Катя ошиблась. Кто из девочек прав и почему?

9.10.6 Найти все такие двузначные числа A, для каждого из которых два из следующих четырех
утверждений верны, а два – неверны:

• A делится на 5;

• A+ 7 есть точный квадрат;

• A делится на 23;

• A− 10 есть точный квадрат.
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